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Úvod

Algebra v moderńım pojet́ı je nauka o algebraických strukturách. Patř́ı mezi ně grupy,
okruhy, vektorové prostory, svazy a mnoho daľśıch. O nejobecněǰśıch pojmech a vlastnostech,
společných pro všechny algebraické struktury, pojednává tak zvaná univerzálńı algebra. Jej́ı
výsledky tak maj́ı obecnou platnost: nahrad́ıme-li ve kterémkoliv z platných tvrzeńı univerzálńı
algebry slovo algebra slovem grupa, resp. okruh, resp. vektorový prostor, apod., obdrž́ıme platná
tvrzeńı teorie grup, resp. okruh̊u, resp. vektorových prostor̊u, apod.

Moderńı matematika ve svém celku představuje rozsáhlý a neustále nar̊ustaj́ıćı soubor poz-
natk̊u. V takové situaci je nutná existence společné osnovy pro záznam a sdělováńı poznatk̊u.
Kromě teorie množin se na jej́ım vytvářeńı výrazně pod́ıĺı i univerzálńı algebra.

Nám p̊ujde hlavně o významná tvrzeńı upotřebitelná ve většině konkrétńıch algebraických
teoríı. V tomto textu vlastně dáváme přednost společnému odvozeńı takových tvrzeńı pro
všechny algebraické teorie současně — nemuśıme pak ztrácet čas omı́láńım analogíı a můžeme
se v́ıce věnovat specifickým problémům. Nevýhodou takového úsporného zp̊usobu výkladu
je bezesporu vyšš́ı stupeň abstrakce v úvodńıch partíıch, a proto je náš výklad univerzálńı
algebry silně redukován. Zabýváme se vlastně jen tou část́ı algebry, která plyne z pouhé exis-
tence algebraických operaćı. Nepojednáváme obecně o identitách, varietách a daľśıch tradičńıch
tématech.

Kapitoly z univerzálńı algebry jsou, až na př́ıklady a některá cvičeńı, nezávislé na kapitolách
následuj́ıćıch (a abstrakcionisticky laděný čtenář se při jejich četbě může plně oddat vńımáńı
chladné krásy formálńı teorie), je však lépe prvńı kapitoly č́ıst souběžně s kteroukoliv daľśı,
věnovanou nějaké konkrétńı algebraické teorii.

Ke studiu tohoto textu nejsou nutné žádné předběžné znalosti, kromě základńıch infor-
maćı o množinách, zobrazeńıch a relaćıch. Velmi žádoućı jsou však konkrétńı zkušenosti s al-
gebraickými strukturami. Úvodńı kurs lineárńı algebry a př́ıpadně i teorie grup představuj́ı
rozumný základ.

Tento učebńı text vznikl na základě přednášek konaných na matematickém ústavu Slezské
univerzity v Opavě. Prvńı přednášky, které jsou věnovány právě univerzálńı algebře, jsou
o poznáńı náročněǰśı než následuj́ıćı. S odstupem času ale studenti uznávaj́ı, že se jim d́ıky
tomu daľśı studium algebry usnadnilo. Existuje celá řada vynikaj́ıćıch učebnic algebry (vlastně
většina učebnic moderńı algebry je vynikaj́ıćıch), ve kterých se o univerzálńı algebře v̊ubec
nedočtete. Knihovna ústavu je jich plná a nemělo by valného smyslu psát daľśı. Najdete je pod
názvy Moderńı algebra nebo Abstraktńı algebra.

Dodejme ještě, že tento učebńı text je š́ı̌ren zdarma prostřednictv́ım www stránek Matema-
tického ústavu v Opavě, www.math.slu.cz. Laskav́ı čtenáři jsou žádáni, aby zprávy o jakých-
koliv chybách a opomenut́ıch zaśılali na adresu autora Michal.Marvan@math.slu.cz.


